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sect. d9¢ : trilin. dex > sect. §3¢ : sect. ayB; ilaque

sect. anf > trilin. dex. Itemque dupla; ergo

semicirc. afy > segment. del.

.XVHI. lam rursus segmentum Jsl maius - slt semicir-
culo; dico sic etiam semicirculum eo segmento maiorem esse.

V] €

k/N'u
e =

Construantur enim eadem; similiter igitur demonstrabi-
mus esse ut sectorem A3s ad dde, ita sectorem d3¢ ad ayf
(aequales enim sunt circumferentiae o8 de). Et quia propter
superius lemma XVI est

sect. d%e : trilin. dex > L rectus : [ 09e, id est
‘ > L AYe: [ 09, id est
> sect. Ad¢ : sect. d9s, id est
> sect. dde: sect. anB, erit
sect. ap@ > trilin, dex. Et item dupla; ergo
semicirc. @fy > segment. Jal.

Ergo omnium circuli segmentorum quae aequales cir-

cumferentias habent maximus est semicirculus.

LIBRI QUINTI PARS SECUNDA,
In_Archimedis solidorum doctrinam.,

XIX. Primum et effectorem omnium deum sphaericam
figaram mundo recte tribuisse, quoniam omnium pulcherri-
mam elegerit, philosophi docent, qui cum sphaerae naturalia
symptomata exponunt, hoc quoque addunt, omnium solida-
rum figurarum aequalem superficiem habentium sphaeram
esse maximam. Jam alia quidem-quae ei tribuuntur tam
perspicua sunt, ut vix ulla comprobatione indigeant, hoc au-
tem, maiorem esse sphaeram reliquis figuris solidis, neque
demanstratur a philosophis (qui id affirmant tantummodo)
nec nisi longiore quaestione facile comprobatur. Age igitur,
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quemadmodum in superioribus invenimus circulum maximum
esse polygonorum regularium, quae aequalem ipsi perime-
trum habent, nunc simili ratione demonstrare conemur sphae-
ram maximam esse ordinatarum figurarum solidarum, quae
aequalem ipsi Superficiem habent. Sed prius de solidis
ipsis, cum quibus sphaera comparanda est, paucis dissera-
mus. Etenim cum multae figurae solidae, quae varias su-
perficies habeant, cogitatione fingi possint, inprimis tamen
respiciendae sunt eae quae ordinatae esse videntur. Quo ex
genere non solum quinque sunt figurae, de quibus Plato ille
divinus exposuit!), tetraedrum dico et hexaedrum, octaedrum
et dodecaedrum, denique icosaedrum, sed etiam tredecim
illae ab Archimede inventae, quas aequilatera et aequiangula,
nec tamen similia polygona complectuntur?), quorum
(1) primum est polyedrum 8 basium (dxzdedgoy), quod
4 triangulis et 4 hexagonis continetur;
tum tria polyedra 44 basium (reocapsoxardexaedoa),
quorum
(2) primum 8 triangulis et 6 quadratis,
(3) secundum 6 quadratis et 8 hexagonis,
(&) tertium 8 triangulis-et 6 octagonis continetur;
tum duo polyedra 26 basium (éxxaceixooaedoa), quorum
(8) prius 8 triangulis et 18 quadratis,
(6) alterum 42 quadratis, 8 hexagonis, 6 ootagonis
continetur; .
tum tria 32 basium (Jvoxacroeaxovededga), quorum
(7) primum 20 triangulis et 12 pentagonis,

4) Tim. p. 54 sq., de anima mundi p. 98, Euclid. elem. 43, 18—18.

2) Qua ratione Archimedes haec polyedra invenerit eorumque nu-
merum definiverit, apparet ex iis quae Ioannes Kepplerus in Harmonice
mundi (Lincii Austriae 1649) p. 62—65 acutissime demonstrat. Conf.
etiam Baltzer, Elemente der Mathematik 11, 8 § 7, 6.

teedoa A, dio xal Tpiaxovrdedod BS, coniunx. Paris. 2368 (vel Waitzius
in describendo codice) 27. mevreyorors Hu pro Jdexayavors (conf.
infra cap. 86, ubi ex numero solidorum angulorum manifesto apparet
hanc veram esse scripturam)

Pappus 1. 23
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(8) secundum 12 pentagonis et 20 hexagonis,
(9) tertium 20 triangnlis et 12 decagonis continetur;

(10) tum unum 38 besium (xrwxaisgiarovsdedpon),
quod 32 triangulis et 6 quadratis oontinetur;

tum duo 62 basium (dvoxaieinxorvsaedga), quorum

(14) prius 20 triangulis, 30. quadratis, 42 pentagonis,
(12) alterum 30 quadratis, 20 hexagonis, 42 decago-
nis continetur ;

(13) postremo unum 92 basium (dvoxazsvevyrorsdsdeoy),
quod 80 triangulis et 42 pentagonis continetur.

Quot autem angulos unumquodque horum tredecim po-
lyedrorum, et quot latera habeat, hac ratione perspicitur.
Quorum enim, ne multa, polyedrorum solidi anguli ternis
planis censtant, enumeratis angulis planis quos habent cunc-
tae polyedri- bases, manifesto numeri sic effecti tertia pars
est numerus solidorum angulorum; quorum eutem polyedro-
rum solidus aogulus quattuor planis comstat, enumeratis
cunctis planis angulis quos habent bases polyedri, numeri
effecti quarta pars est numerus solidorum polyedri angulo-
rum; denique quorum polyedrorum solidus angulus quinque
planis constat, similiter quinta pars numeri planorum angu-
lorum est numerus angulorum solidorum 3).

Quot autem latera unumquodque polyedrum habeat, hoc
modo inveniemus. Enumeratis enim cunctis lateribus quae
sunt planorum polyedrum complectentium, numerus eorum

8) Haec sine dubio Graacus scriptor ita composuit, ut vel discipulos
qui ea audirent vel lectores buius collectionis polyedrorum exempla
sive solida sive in plano descripta ante oculos vellet habere ; quare, etsi
verba quae supra leguntur per se obscuriora videantur, nulla tamen
difficultas restai, dummodo nos quoque figuras adhibeamns. Ergo, ut
apparatu qui est apud Kepplerum utar, polyedrum buius Latinge ver-
sionis primum (4) habet angulos solidos ex 8 planis angulis constantes
(fig. 2 Keppl.), secundum ex 4 (fig. 8), tertium ex 3 (fig. 5), quartum
ex 3 (fig. 1), quintum ex & (fig. 10), sextum ex 3 (fig. 6), seplimum
ex & (fig. 9), octavum ex 3 (fig. 4), nonum ex 3 (fig. 8), decimum ex
5 (fig. 48), undecimum ex 4 (fig. 14), duodecimum ex 3 (fig. 7), tertium-
decimum ex b (fig. ¢8).

23*
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laterum manifesto aequalis est summae planorum angulorum;
sed quia singula polyedri latera binorum angulorum plano-
rum communia sunt, numecrum laterum dimidium numeri
angulorum esse apparel. Ergo tredecim polyedrorum quo-
rum dissimiles sunt bases

(1) primum, quia triangulis & et hexagonis 4 conlinc-
tur, angulos habet solidos 12, latera 18; nam quatltuor tri-
angulorum sunt anguli 412 ct latera 12, tum quattuor hexa-
gonorum anguli 2% et latera 24; itaque cum et angulorum
et laterum prodeat summa 36, necessario eius numeri tertia
pars est numerus angulorum solidorum (quoniam eius poly-
edri anguli solidi ternis planis constant), dimidium autem
eiusdem numeri est laterum numerus, scilicet 18; tum

(2) primum polyedrum 14 basium, triangulis 8 et qua-
dratis 6 continelur, quapropter solidos angulos 412 (nam
unusquisque polyedri angulus quattuor planis angulis con-
stat), latera 2§ habet,

(3) secundum polyedrum 14 basium, quia quadratis 6
et hexagonis 8 continetur, solidos habet angules 2 (nam
unusquisque polyedri angulus tribus planis angulis constat),
latera 36, )

{§) tertium polyedrum 44 basium, quia triangulis 8 et oc-
tagonis 6 continetur, solidos habet angulos 24, latera 36; tum

(5) prius polyedrum 26 basium, quia triangulis 8 et
quadratis 18 continetur, solidos habet angulos 24, latera 8,

(6) alterum polyedrum 26 basium, quia quadratis 12 et
hexagonis 8 et octlagonis 6 continetur, solidos habet angulos
8, latera 72; tum .

(7) primum polyedrum 32 basium, quia triangulis 20

L'A 46, reqoapeoxardexaidpwy coni. Hu, item vs. 20 et 38 mpui-
tov S, @ AB 17. udv om. Ei 19. &yee del. Hu, ilem_vs. 23
devregov BS, £ A, item vs. 28 28. 70 d} 7plrov — 25. A5’ add. Ei
(nisi quod om. iy rerpaxaedexaédpwy) 26. éfxaucexooaédowy A(B)S,
corr. Hu, item'vs: 29  2n¢l add. Hu auctore Co  27. re om. S Ei.
33, 1€ xae x A, sed xab del. prima m.  mevraywvorg AB, dexayavors
S Ei gag A, corr. BS . .
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et pentagonis 12 continetur, solidos habet amgulos 30, la-
tera 60,

(8) secundum polyedrum 32 basium, quia pentagonis
42 et hexagonis 20 continetur, solidos habet angulos 60, la-
tera 90, :

(9) tertium polyedrumm 32 basium, quia triangulis 20 et
decagonis 42 continetur, solidas habet angulos 60, latera
90; tum

(40) polyedrum 38 basium, quia triangulls 32 ot quadratis
6 continetur, solidos babet angulos 2%, latera 60, tum

(#4) prius polyedrum 62 basium, quia triangulis 20 et
quadratis 30 et pentagonis 12 continetur, solidos habet an-
gulos 60, latera 420,

(12) alterum polyedrum 62 basium, quia quadratis 30
el hexagonis 20 et decagonis 42 continetur, solidos habet
angulos 120, latera 180; denique

{43) polyedrum 92 basium, quia triangulis 80 et pentago-
nis 12 continetur, solidos habet angules 60, latera 150. '

Ut igitur has tredecim figuras, quae inaequalibus et dis-
similibus polygonis continentur, nuné omittamus, quia minus
ordinatae (sive requlares) sunt, quinque illa polyedra Plato-
nica cum sphaera comparare operae est pretium, quae: qui-
dem, quoniam aequalibus ac. similibus planis continentur,
sola aequales habent angulos solidos et praeter cetera bene
ordinata sunt. Sed exceptis his quinque figuris nullas inveniri
posse alias, quae aequilateris polygonis aequalibus ac simi-
libus contineantur, et ab Euclide (elem. 13 extr.) et aliis
quibusdam demonstratum est. Primum igitur haec cum
sphaera comparemus.

_Sit enim sphaerd, cuius centrum @, et unum . quodpiam Prop.
horum quinque polyedrorum, cuius tota superficies sphaerae
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gavetay i wis A opalgas: Adyw Gt pellwv doviv 3
opaipa. .

Nociodw yag &ig 10 molvedooy dyyeyoauuér ogaipa,
wote Twy megexdvtwy Emimédwy &nreodar: pellwy @pa
goriv 1) Tob molvédgov Emipdveia wijg Snipaveiag wijg &y-5
yeyeaupévng opaigag: megiéyer yag ovziv. Ak’ 3 zod
nodvédgov Emipdvera tor doviv ©fj vic A opaigag dmipa-
velg, wore xal 1) vig A opaigag dmipaveta uellwy Eoziv
Tijg émpaveiag ijg Syysyeaupéing T wolvédew ogpalgag -
xal 7 & 300 xévigov dga i A dpalpeg usilwy &oriv 10
Tijs &éx 100 xévigov Tig Eyyeypauuévis apaipag. oy OF
Y tijs A opailgag dmipdveia Tfj Toi mwolvédeov Emipavely:
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xvAivdgov xal @y dhAwy V@’ fudv Smorstayubvar Anu-20
pdroy 2ovi pavepdy), §) ¢ mveauis ion v moAvédey -
petlwy dga xal 1) A opaiga voi vmwonsuévov molvédgov.
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superficiei aequalis sit; dico sphaeram maiorem esse po-
lyedro.

Fingatur enim po-
lyedro inscripta sphae-
ra, quae plana polye-
dri tangat; ergo super-
licies ‘polyedri maior
est superficie sphaerae
inscriptac,  qyoniam
hanc complectitur illa.

Sed ex hypothesz polyedn superficies aequalis est sphaerae «
superficiei, ita ut sphaerae « superficies: maior sit superficie
sphaerae polyedro inscriplae; ergo etiam radius sphaerae «
maior est radio sphaerae inscriptae. Sed sphaerae & superficies
aequalis est superficiei polyedri; ergo conus basim habens
circulum aequalem superficiei sphaerae « et altitudinem radio
sphaerae ¢ aequalem maior est -pyramide cuius basis est
reclilineum aequale superficiei polyedri et altitudo radius
spbaerae polyedro inscriptae. Sed conus ille aequalis est
sphaerae @ — hoc enim et ex iis quae Archimedes in libro
de sphaera et cylindro primo propos. 35 et 36 demonstravit
et -ex his quae sequuntur lemmatis a nobis subiunctis (pro-
pos. 20 .sqq.) apparet — et pyramis illa polyedro aequalis
. (¢id quod ex elem. 12, 6 sequitur); ergo sphaera a maijor est
eo quod supra posuimus polyedro. |
XX. Sed est-etiam quacdam borum quinque polvedrorum
inter se comparatio, de qua infra videbimus (cap. 72 sqq.).
Etenim, si aequales polyedrorum superficies supponantur, de-
monstratur semper id quod plures bases habeat maius esse,
velut icosaedrum mais dodecaedro, et dodecaedrum octa-
edro, et similiter octaedrum cubo, et cubum pyramide. Nam
simile quid in his selidis contingit atque in planis polygonis,
quoniam in illis quoque, si aequales perimetros habebant,
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