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Soru 1. Her Hausdorff topolojik uzayda, her tek noktaly kimenin kapalr oldugunu gdoste-
Tin.

Coziim. (X, 1), Hausdorff topolojik bir uzay olsun, ve a € X olsun. (X, 7) Hausdorff
oldugundan X ~ {a} kiimesinin her b eleman: igin 6yle a’'min U ve b'nin V' komguluklar
vardir ki

Unv =g.

O zaman V C X ~ {a}. Oyleyse X \ {a}, b'nin komsulugudur. Dolayisiyla X ~ {a}
aciktir, ve {a}, kapahdur.

Soru 2. Sonsuz bir topolojik uzayda, her tek noktals kiime kapaliysa, bu uzay Hausdorff
olmaly ma?

Coziim. Hayir, olmayabilir. Uzayin topolojisi Fréchet topolojisiyse, her iki acik kiimenin
kesigimi bog degildir. Aslinda uzay X olsun, ve U ile V| X’in agik altkiimeleri olsun. O
zaman

UNV=X~N(X\NU)U(Y V),
ve bu kiime bosg degildir, ¢iinkii (X ~U) U (Y \ V) sonlu, ve X sonsuzdur.



