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7, R dizerinde Oklid topolojisi olsun ve o = {U € P(R): Je (¢ > 0N (—e,e) CU)}U{B} olsun.

Uyari. o’nin bos olmayan elemanlar, 0'in Oklid komsuluklaridir. Her sey bundan cikar.

Soru 1. o kiimesinin R tzerinde bir topoloji oldugunu gdsterin.

Coziim. Tanmimdan () € o.
(1,1) C R oldugundan R € o.
Bir noktanin sonlu sayida komsulugunun kesigimi de bu noktanin komsgulugudur.

Son olarak v C o olsun. v C {0} ise |Jy = 0 € 0. v'nin bog olmayan U elemani
varsa, 0'm Oklid komsulugudur. O halde U C |Jv oldugundan |Jv de 0'm Oklid
komsgulugudur.

Soru 2. f: R — R ve f(0) =0 olsun. Asagidaki kosullarin denk oldugunu gdsterin.
(i) f, (R,7) uzaymndan aym uzaya giden bir fonksiyon olarak 0 noktasinda sireklidir.

(ii) f, (R,0) uzayindan ayni uzaya giden bir fonksiyon olarak sireklidir.

Co6ziim. Birinci kosul, 0n her V' Oklid komsulugu icin, f~![V] énimgesi de 0'in
komsgulugudur. Ayni zamanda bu ikinci koguldur, ¢iinkii 0'in Oklid komsuluklari,
o’nin bog olmayan elemanlaridir.

Uyari. Bu ¢oziim agik degilse, daha ayrintih bir kamit yazilabilir:

Birinci kosul varsayilsin. Tkinci kosulu kanitlamak isteriz. O zaman U € o olsun; f~'[U] € o
icindeligini kanitlamak isteriz.

e U =(ise, ozaman f~1[U] =0 ve f~}[U] € 0.

e U bos degilse, 7'ya gore U, 0'in komsulugudur. O halde, birinci kosuldan f~![U] da 0'in
komgulugudur, yani, f~1[U] € o.
Simdi ikinci kogul varsayilsin. Birinci kogulu kamitlamak isteriz. O zaman U, 7’ya gore 0’in kom-

sulugu olsun. Bu durumda U € o. fmnin ¢’ya gore siirekliliginden f~'[U] € o. Oyleyse f~'[U]
da, 7’ya gore 0'mn komsgulugudur. Dolayisiyla f, 7’ya gore 0’da siireklidir.



