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Soru 1. {U € Z[R): |U| > w} kiimesi, R iizerinde bir topoloji midir? (|U| > w
demek, U sayilamaz demektir.)

Coziim. @ sayilabilir oldugu i¢in verilen kiime topoloji degildir.

Uyar1. o {U e ZR): |U| > w}U{@} kiimesi bir topoloji midir? Hayir, ¢iinki
(—00,0] ile [0, 00) sayilamaz, ama kesigimi sayilabilir ve bos degildir.
e w harfi w degil, omegadir. w veya ¥g, ilk sonsuz kardinalitedir.

Soru 2. f: X — Y olsun; 7y, Y {izerinde bir topoloji olsun; ve
x ={fT'(V): V ey}

olsun. Bildigimiz gibi 7x, X iizerinde bir topolojidir. Eger (z,: n € w), X kiimesinin
bir dizisiyse, € X ise, ve f(x), (f(zn): n € w) dizisinin bir limitiyse, 2 noktasi,
(zp,)y dizisinin bir limiti midir?

Coéziim. Evet, x, (x,,), dizisinin limitidir. Nitekim U, z noktasinin acik bir komsgulugu
olsun. O zaman 7y kiimesinin bir V elemam i¢in U = f~![V]. x € U oldugundan
f(z) € V. Oyleyse V, f(x) noktasmin agik komsulugudur. f(z), (f(n))n dizisinin
limiti oldugundan

n>M = f(z,) eV

kogulunu saglayan bir M vardir. Ayrica
flan) €V = z, € fH[V].

Oyleyse
n>M — =z, €U.

Dolayisiyla x, (2,,), dizisinin limitidir.

Uyari. Limit tanimi kusursuz bir bigimde bilinmeli. (S, o), bir topolojik uzay olsun,
ve bu uzayda a, (a,: n € w) dizisinin bir limiti olsun. Mantiksal simgelerle:

YUIMVn (UeocAMewAnewAn>2M =a, €U)



veya
VU €e0)(AM e w)(Yne w)(n> M = a, € U)

veya sadece
(VU €o)aMV¥n (n>2 M = a, €U)

(w simgesinin yerine N kullamlabilir.) Tiirkcede:

o kiimesinin her U elemani i¢in
Oyle bir M dogal sayis1 vardir ki
her n dogal sayis1 i¢in
n>Misea, €U

veya
S uzaymin her U agik altkiimesi i¢in
“her n i¢in, n > M ise a, € U”
kosulunu saglayan bir M vardir.
Ingilizcede:

For allU ino
there is (a natural number) M such that
for all (natural numbers n),
ifn> M, then a, € U.



